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ZADANIE 11

. . . 5
Rozwigz rownanie x* — x — sin x + ;=0

ZADANIE 12
Rozwiaz rownanie 2% + 2%71 + 2*72 + ... = /(10 - 2% — 4),
ZADANIE 13

Pole S trojkata ABC spetnia rownanie: S = a® — (b — ¢)?, gdzie a, b, ¢ sg dtugoéciami bokéw troj-
kata lezagcymi odpowiednio naprzeciwko wierzchotkéw A, B i C tego trojkata. Wyznacz sinus ka-
ta BAC.

ZADANIE 14
Niech n bedzie dowolng liczba naturalna.
Udowodnij, ze suma 1 + 4 + 42 + 43 + .- 4 42" 4 42"+1 jest podzielna przez 5.

ZADANIE 15
Niech a, b, ¢ beda dowolnymi liczbami rzeczywistymi takimi, ze a+b+c=0

oraz a® + b? + ¢? = 1. Udowodnij, ze a®b?c? < i.

ZADANIE 16
Dwa okregi sg styczne w punkcie S. Przez ten punkt poprowadzono proste KL i MN, odpowiednio,
przecinajace pierwszy okrag w punktach K i M, a drugi w L i N. Udowodnij, ze proste KM oraz LN
sa rownolegle.

ZADANIE 17
Wykaz, ze dwa prostokaty o rownych polach 1 réwnych obwodach sg przystajace.

ZADANIE 18

Dana jest funkcja f(x) = !

8(x3+x2+1)

Udowodnij, ze dla dowolnych x, ye (0, ;) zachodzi nierowno$¢ |f(x) — f(y)| < % |x — y|.

ZADANIE 19
Niech a, b, ¢ bedg liczbami rzeczywistymi. Udowodnij, Ze co najmniej jedna z liczb:
(a+b+c)2—9bc lub (a+b+c)?>—9ca lub (a+ b+ c)?>—9ab jest nieujemna.

ZADANIE 20
. . _c |2 . 4
Wiadomo, ze cosa + cos f§ = 5\/; oraz sina + sinff = NG

Wyznacz warto$¢ cos(a — ) w postaci %, gdzie n i m sg catkowite i n # 0.



