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ZADANIE 1
W trojkacie ABC wybrano punkt A naboku BC, punkt C, na boku AB i punkt B, na boku AC tak, ze

|AC]| :%|BC|, C,B| :%|AB|, B,A :%|AC|. Proste AA, i CC, przecinaja si¢ w punkcie Q. Prosta BB,
przecina proste AA, i CC, odpowiednio w punktach Pi R. Wykaz, Ze pole trojkata PQR jest rowne

%S , gdzie S oznacza pole trojkata ABC.

ZADANIE 2

Rozwiaz w liczbach catkowitych rownanie 2x* +3Xxy + y* = 35.

ZADANIE 3
Udowodnij, ze przynajmniej jeden bok trojkata pitagorejskiego jest podzielny przez 5.

ZADANIE 4
Wykaz, ze kwadratu liczby 3m+2, m=1, 2, 3, ... nie mozna przedstawi¢ w postaci sumy liczby pierw-

szej | kwadratu liczby naturalnej.
ZADANIE 5

Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n > 2 liczby a = 2™ + 1 oraz b = 2™ — 1 nie moga by¢ jedno-
czesnie liczbami pierwszymi.

ZADANIE 6
Udowodnij, ze jezeli a, b i ¢ sa dtugoéciami bokow trojkata, to a? + b2 + ¢? < 2(ab + bc + ca).

ZADANIE 7
W trojkacie ABC poprowadzono $rodkowe AD i BE. Katy CAD i CBE majag miary 30°
Wykaz, ze tréjkat ABC jest trojkatem réwnobocznym.

ZADANIE 8
Jezeli X jest liczba rzeczywista, to przez [X] oznaczamy najwigkszg liczbe catkowita nie wigksza od X.

Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej n liczba [nTH] + 3n —2-(—1)" jest podzielna przez 7.

ZADANIE 9
Rozwiaz uktad rownan

{xz + 2y? — 2yz =100
2xy —z% =100

ZADANIE 10

Wyznacz wszystkie liczby catkowite k, dla ktorych wyrazenie % ma wartos$¢ catkowita.



