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ZADANIE 41
Wyznacz najmniejszg liczbe naturalng n, dla ktérej istnieje nierdwnoramienny trojkat, o katach we-

wnetrznych a, B,y spetniajacych nastepujace rownanie: sin % + sin % + sin % = 3.

Dla wyznaczonej warto$ci n, oblicz miary katow «, 3, y.

ZADANIE 42
Wykaz, ze dla dowolnej liczby naturalnej n > 1 spetniona jest nierdéwnosé: Vn < 1 + \E

ZADANIE 43
Wykaz, ze dla dowolnych dodatnich liczb a, b i ¢ zachodzi nieréwnos¢:
2a+1 2b+1 2c+1 -3

b+c+1+c+a+1+a+b+1_

ZADANIE 44
Dany jest rownolegtobok ABCD, ktorego dtuzsza przekatng jest AC . Punkt C zrzutowano prosto-
padle na proste AB i AD, w wyniku czego otrzymano — odpowiednio — punkty Ei F .

Udowodnij, ze |AB|-|AE| +|AD|-|AF|=|AC|”.

ZADANIE 45
Wyznacz wszystkie pary liczb pierwszych (p, q), dla ktérych liczba p? + pq + g? jest kwadratem
liczby catkowitej.

ZADANIE 46
Udowodnij, ze jezeli a, b, ¢ sa dlugosciami bokoéw dowolnego trojkata, to rownanie zmiennej x po-
staci b%x? + (b? + c? — a?)x + ¢? = 0 nie ma pierwiastkow rzeczywistych.

ZADANIE 47
Ciag (a,,) jest okreslony nastepujaco: a; = 1, a,yq = 2a, ++/3a3 +1dlan=1,23,...

Udowodnij, ze wszystkie wyrazy tego ciagu sa liczbami naturalnymi.

ZADANIE 48
W trojkacie rownobocznym ABC znajduje si¢ punkt K, taki, ze |AK| = 3, |BK| =5, |CK| = 4.
Wyznacz miar¢ kata AKC.

ZADANIE 49
Liczby dodatnie a, b, ¢ sg odpowiednio pigtymi, siedemnastymi oraz dwudziestymi pigtymi wyraza-
mi pewnych ciggdw: arytmetycznego oraz geometrycznego. Wykaz, ze: a?~¢ - h¢~% . c* P =1,

ZADANIE 50
Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R spetniajace dla kazdych x, y € R rownanie

xf) +yfx) = x+y)f)f ()



